Linjir Algebra, Hemuppgifter 11

For att fa podng bor hemuppgifterna inlimnas senast tisdagen den 6.5.2014.
verade.

1. Betrakta matrisen

3 4 3
A=| -1 0 -1
1 2 3

Bestdm en diagonalmatris D och en nilpotent matris N med DN = ND
sadana att A = D + N. Berikna utan datorhjilp A%,

2. Lat V vara ett dndligt dimensionellt vektorrum med dim V' = 6. Vidare,
14t T € L(V) och antag att (z — 1)(z + 2)° &r karakteristiska polynomet till
T och (z —1)(z +2)? dr det minimala polynomet till 7. Bestim alla mojliga
Jordan normalformer till 7".

3. Lat V vara ett andligt dimensionellt vektorum och 7' € L(V) med T3 = T.
Visa att det finns en bas i vilken 7" kan framstillas som en diagonalmatris.

4. Lat T € L(V) och antag att vy, ...,v, &r en bas i V som dr en Jordanbas
for T'. Beskriv matrisen for 7' med avseende pa basen v, ..., v;.

5. Antag att V &r ett komplext vektorrum och 7" € L(V'). Visa att det
inte finns nagon direkt summauppdelning av V' i tva dkta delrum som &r
invarianta under 7" om och endast om det minimala polynomet av 1" ar av
formen (z — \)4™V for nagot \ € C.



