Linjir Algebra, Hemuppgifter 4

For att fa podng bor hemuppgifterna inlimnas senast onsdagen den 26.2.2014.
Losningarna skall vara ordentligt skrivna och vilmotiverade.

1. Lat vektorrummet

V = {(x17x27x3) € CS LI + ixQ + T3 = 0}
Ar V isomorft med C2?

2. Antag att {vy,v9,...,v,} &r en bas i V. Visa att funktionen 7" : V —
Mat(n,1,K) som dr definierad genom

Tv = M(v)

ar en inverterbar linjir avbildning fran V pa Mat(n,1,K). Hir dr M(v)
matrisen av v med avseende pa basen {vq, vy, ..., v, }.

3. Antag att V &r ett dndligtdimensionellt vektorrum och att S, T € L(V, V).
Visa att ST = I om och endast om 7'S = I.

4. Antag att V' &r ett dndligtdimensionellt vektorrum och att 7" € L(V, V).
Visa att T' = ol tor nagon skaldr o € K om och endast om ST = T'S for all
SeL(V,V).

5. Visa att om V &r dndligtdimensionellt med dim V' > 1, sa &r méngden av
icke-inverterbara operatorer pa V' inte ett underrum i L(V, V).

6. Lat S,T € L(V) sadana att ST = T'S. Lat A vara ett egenvirde till T
ochlat W = {v € V : Tv = \v}. Visa att W ar ett underrum av V' och att
S(W) c W.

7. Antag att A dr ett egenvirde till en inverterbar operator T € L(V'). Visa
att \7! dr ett egenviirde till 71,



