Linjir Algebra, Hemuppgifter 3
For att fa podng bor hemuppgifterna inlimnas senast onsdagen den 19.2.2014.
Losningarna skall vara ordentligt skrivna och vilmotiverade.
1. Antag att V ar ett dndligtdimensionellt vektorrum och U &r ett underrum

av V sadant att dim U = dim V. Visa att U = V.

2. Antag att T &r en linjér avbildning fran V' till K. Visa att om u € V inte
tillhor N(T'), sa géller att

V=NT)® {ou:acK}.

3. Lat T e L(V,W). Visa att viarderummet R(T) &r ett underrum av W.

4. Antag att T' € L(V, W) ar injektiv och {vy,ve, ..., v, } &r linjart oberoende
vektorer i V. Visa att da ar {T'(v1), T(v2), ..., T(v,)} linjért oberoende i W.

5. Antag att T #r en linjir avbildning fran K* till K? sadan att
N(T) = {(x1, 2, w3, 74) € K* : 21 = 525 och 23 = T4}
Visa att T ar surjektiv.

6. Visa att det inte existerar nagon linjir avbildning T fran K till K? vars
nollrum é&r lika med

{(I17$2,5L‘3,$4,l‘5) € K’ : r1 =319 och x3 =24 = {E5}.

7. Lat V vara det vektorrum som bestar av alla funktioner fran {1,2,3,4,5}
till R med addition och multiplikation med skaldr i R definierat pa vanligt
satt.

(a) Bestam en bas for V.
(b) Visa att avbildningen T : V. — V, dar (T'f)(zx) = f(6 — z) + f(z),
x=1,2,3,4,5, dr linjir och ange dess matris i basen i (a)-fallet.



