Approximationsteori. Hemuppgifter 5

. Lat f(z) = sinx iintervallet I = [—m, 7]. V&lj fyra abskissor xq, z1, 22, 3 €
I och bestam Hermites interpolationspolynom p(x). Berdkna || f — p||o-

. Antag att f € C[a,b]. Lat X f vara det forstagradspolynom som inter-
polerar f i punkterna zo, 1 € [a,b]. Antag att zo < x1 och visa att X
dr en monoton operator om och endast om zq = a och x; = b. (Powell
6vning 6.1)

. Visa att || B, f|l« < ||fll, da f € C[0,1] och B,, ar Bernsteins opera-
tor.

. Anviind identiteten k? = (k — 1)(k — 2) + 3(k — 1) + 1 for att visa att

Bufyfa) = C D0 H N ey g <oz,

da B, #r Bernsteins operator och f(z) = 3. (Powell 6vning 6.2)

. Betrakta funktionen f(z) = |z| i intervallet [-1,1]. Undersok numeriskt
hur stort L, felet for felfunktionen blir med vixande gradtal vid ap-
proximation med

a) Bernsteins operator,

b) Fejér-Hermite operatorn.

[Mlustrera undersdkningarna grafiskt.



