Analys I, Hemuppgifter 6, 22.10.2014

1. Satt

" sinx
Ty = de, n=1,2, ..
. x

Visa att lim,,_,. x,, existerar.

2. Visa att summan av likformigt kontinuerliga funktioner ar likformigt kon-
tinuerlig men att produkten inte i allménhet har denna egenskap.

3. Lat ag=0o0ch a, =n—1+a,_; for n = 1,2, ... och definiera en funktion
f pa [0, 00 genom

f(x)=n(z —n)*+a, forx € [n,n+1[ochn=0,1, ...
Ar f likformigt kontinuerlig? Motivera!

4. Betrakta s, = > u; och S, = >°" | |u;|, ddr v; € Roch n = 1,2, ..
Visa att foljden (s,), r konvergent om foljden (S,), ar konvergent.

5. Antag att funktionen f dr likformigt kontinuerlig pa |a, b[. Visa att lim,_,,+ f(z)
och lim, ,,- f(z) existerar samt att f dr begrinsad.

6. Visa att funktionen

avbildar intervallet | — oo, 0] bijektivt pa ]0, 1].





