Analys I, Hemuppgifter 3, 1.10.2014

1. Betrakta talfoljden aq, as, as, ..... som uppfyller a; < as < agz < .... < 1 och

definiera
k
Ak = E Ay, .
n=1

> =

Visa att limj_,., Ay existerar.

2. Visa med stod av definitionen pa kontinuitet att f(z) = v/1 — 22 &r kon-
tinuerlig i [—1, 1].

3. Visa att funktionen

r2 —8
fla) =5

har ett gransvirde da x — 64. Bestdm ett 6 > 0 som "svarar mot'e = 1.

4. (a) Visa att i varje intervall ]a, b[ finns ett irrationellt tal.

(b) Visa, att funktionen f(x) som definieras genom f(z) = L for rationella
x = b, (braket forkortat) och f(z) = 0 for irrationella z, &r diskontinuerlig i
alla rationella punkter.

5. Ar talfoljden (x,), som definieras av rekursionsformeln z,, 11 = /2x, — 1,
xr1 = 3, konvergent?



