STATISTISK INFERENS I

DEMONSTRATIONSUPPGIFTER TILL DEN 26.3.2010

1 (a) Lat X ~ Poisson()). Bevisa att vintevirdet E(X) = \.
(b) Lat X ~ Bin(n,p). Bevisa att vinteviardet E(X) = np.

2. Antag att X ~ N(0,1), dvs. X dr en kontinuerlig stokastisk variabel med
tiathetsfunktionen
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g(x) = ﬁe'%x ,x € R

Bevisa att forallao, u € R, oX + 1 ~ N(u, 0?), dvs. oX + 1 ar en stokastisk variabel
med tithetsfunktionen
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Ledning: Fordelningsfunktionen for X dr F(x) =P{X < x} = f ’;O g(t)dt.

3. (a) Lat X ~ N(0,1). Bestim tithetsfunktionen for X>. Vad heter den motsvarande
fordelningen?
Ledning: Bestdm forst fordelningsfunktionen.

(b) Lat X, X», ..., X,, vara oberoende, X; ~ N(0,1),i=1, 2, .., n. Bestdm fordelningen

n
for X7
i=1

4. Lat X och Y vara oberoende stokastiska variabler. Bevisa att

X ~ Poisson(\;), Y ~ Poisson(\y) = X+Y ~ Poisson(A1+X), da A\;,A»>0.

Ledning: P{X+Y =n} =
k

P{X =k, Y =n-k}.
=0

5. X ~ Bin(n,p). Bevisa att E(X) = np och Var(X) = np(1-p).

Ledning: Om X ~ Bin(n,p), sa kan X framstillas i form X(w) = > Ia,(w), dér A;,
k=1
1=1, ..., n, dr oberoende hindelser med P(A;) = p.



