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Hemuppgifter i Grundkurs i analys till vecka 38

. Vad hénder med funktionsvirdet f(z) da x — oo, om

\/2z+3 + 33-310gx + 3$23x
flw) = 277 + 3logx + 2223~

Skriv uttrycket
Slog 2 + 5%log 3
1+3loge
med hjalp av den naturliga logaritmen In (vilken &r densamma som “log, dér e = 2, 718...).

Los ekvationen )
31257 - (v/5)* = 25.

Visa att funktionen f(z) = /x + V& +2, x > 0, ar injektiv. Vilken &r den inversa
funktionen f~! och vilken definitionsmingd har den?

Visa (utan att anvinda derivator) att funktionen f(z) = 2% — 22, > 1, 4r stringt

vaxande.
Bevisa att “logz + /%logz = 0. Ovn. 1.25

En boll slapps mot golvet fran en meters héjd. Vid varje studs forlorar den 1/10 av sin
rorelseenergi, vilket innebér att dess maximih6éjd minskar i samma proportion. Hur lang
striacka har bollen totalt rort sig vid den tionde studsen?

Visa att om n ar ett jamnt tal sa &r
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Los ekvationen 3log(2% + 2771) = 2.

For radioaktivt sonderfall géller formeln m(t) = m(0)e~*t, dir m(¢) ir Amnets massa vid
tiden ¢t och A ar sonderfallskonstanten. Med halveringstiden 7" menas den tid det tar for
amnet att reducera sin massa till hilften. Bestdm sambandet mellan A och T

En funktion f, definierad pa ett intervall I och sadan att f(x) € I for varje x € I ségs
vara en involution pa I om (f o f)(x) = z for varje z € 1.

(a) Visa att varje involution &r injektiv. Vilken ar virdeméngden?

(b) Verifiera att fi(z) = (1 —x)/(1 + z) och fa(x) = V1 —z* ar involutioner pa
[0,1].

Skriv f(z) = v/3 cos 2x + sin 2z i formen A cos(2z + ¢), dir A och ¢ dr konstanter. Visa
att |f(z)| < V/5 for varje z.

Los ekvationen cos2x — cosxz + 1 = 0.
Vad hénder med funktionsvirdet f(x) da x — oo, om

o) = cot(l/x) +x
/(@) x+ 23sin?(1/z)




