Demonstrationsuppgifter i Analytiska funktioner till den 9.11.2006

. Finns det nigon pa enhetscirkeln |z| < 1 analytisk funktion f, sddan att

fop) =g o flm) =5

for k=1,2,3..2

. Visa med hjilp av Liouvilles sats, att om funktionen f #r analytisk i hela det komplexa planet C' och
om Ref ar begrinsad, sa dr f konstant.

. Lat f vara analytisk i |2| < 1 och antag att

£ < =

Visa att | (0)] < e (n+ 1)

. Funktionen f(z) = 1+ .07 a,2™ &r analytisk i |z] < R, dir R > 1. Visa att om |f(z)] < M da

2] = 1, sé har f inga nollstéllen i omradet 2| < 57

2m
dt 2w
= — b>0
/0 a’cos?t + b?sin’t  ab (a,6>0)

. Visa att

genom att berékna fF % langs tva olika reguldra Jordankurvor runt origo.
. Funktionen f &r analytisk i hela komplexa planet och det finns tal M > 0 och R > 0, sadana att
[f()] < M |27, |2] = R,

dédr p € N. Visa att f dr ett polynom av grad < p.



