Demonstrationsuppgifter i Analytiska funktioner till den 19.10.2004

. Bevisa formeln lim,, oo (1 + 2)" =€, da z € C.

. Bestdim den Mobiustransformation som har en fixpunkt i z = 1 och som avbildar omradet D, = {z : |z| <
1 och |z — §| > 1} pé en origocentrerad cirkelring med yttre begrinsning |w| = 1. Bestdm den inre cirkelns
radie. (Ledning: Borja med att bestimma tvé punkter som &r spegelpunkter for bade |z| = 1 och |z — | = 1).

. Visa att f,(z) = e™™ konvergerar likformigt mot 0 i Rez > § for varje 6 > 0. Ar konvergensen likformig i
Rez>07

. Undersok foljande komplexa serier med avseende pa konvergens och absolut konvergens.
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k=1 k , n=1 2 , n=1 n? + in, n=1 \/5 ‘

. Bestéim for 0 < r < 1 summan av de reella serierna
o0 o0

a) Z r"cosnd, b) Z r" sinnd.
n=0 n=0

(Ledning: Betrakta den geometriska serien med 2z = re? och 0 < |2| < 1).

. Antag att den komplexa serien ) ° ¢, 4r konvergent. Visa att d& &r potensserien ). ° ¢,z™ absolut
konvergent for |z| < 1.

o0

. Utveckla funktionen f(z) = i potensserier av formen a) > 7 ¢,2", b) Y0 ¢, (2 — i)™ och bestim

seriernas konvergensradier.
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