Analys I, Hemuppgifter 7, 12.11.2014

1. Satt f(z) = a™sin(z™ 1), for x # 0 och f(0) =0, ddr n =0,1,2,.... Ar f
deriverbar i 07 Motivera!

2. Visa att
mx(l — ) <sin(rz) Vz €[0,1].

3. Lat f vara en funktion definierad pa ett intervall I sadant att for nagot
p > 1 giller for varje x1, x5 € I att

|f(z1) = f@2)] < |21 — 2"
Visa att f ar konstant.
4. Antag att f” existerar i en punkt z¢ € (a,b). Visa att

(o) = ,?L% f(zo+h) — Qf}(so) + f(zo — h).

5. Lat f vara en kontinuerlig funktion pa (a, b) och deriverbar pa (a, )\ {zo},
dér zo &r en given punkt i (a,b). Visa att om lim, ,,, f'(z) =: L existerar,
sa dr f dven deriverbar i o och f'(zo) = L.

6. Funktionen f &r deriverbar med vixande derivata i R, . Visa att om f ar
kontinuerlig i 0 och f(0) = 0, s& ér funktionen z — £ viixande i R,.
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