Analys I, Hemuppgifter 4, 8.10.2014

1. Lat p(z) = ama™ + @pm_12™ 1 + ... + ap med jaimnt gradtal m. Visa, att
om ayag < 0, sa har polynomet p(z) minst tva nollstéllen.

2. Visa att Axiom (C) foljer ur f6ljande antagande (.5):
"Om méngden S dr uppat begrénsad och icke-tom, sa existerar sup S."
Axiom (C) skulle alltsa kunna bytas ut mot Axiomet (S).

3. Funktionen f har egenskapen att det finns ett tal k, 0 < k < 1, sadant att
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kx® < f(z) < 2* for alla x > 1.
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4. Visa att for 0 < a < 1 géller att lim, .., a™ = 0. Visa sedan ocksa att
lim,,_,o na™ = 0.

5. Undersok for k = 2,3, ...
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6. Antag att funktionen f: R — R ar subadditiv, dvs.

fle+y) < f(z)+ f(y) for varje z,y € R.

Visa att om f(0) = 0 och om f &e kontinuerlig i 0, sa dr f kontinuerlig.



