Analys I, Hemuppgifter 1, 10.9.2014

1. Visa att /n ar ett irrationellt tal forutsatt att n € N inte &r en jamn
kvadrat. Bevisa ocksé att v/n — 14 v/n + 1 &r ett irrationellt tal for varje tal
n € N.

2. Bevisa, med hjélp av ordningsaxiomet, att féljande géller: om x < y och
z < 0sdarzz < yz.

3. Bevisa med induktion binomialsatsen:

n

3 (Z) a" bR = (a + b)".

k=0

4. Visa, att (14+a)"” > 1+ na for a > 0 och n € N.

5. Bevisa genom induktion foljande formler

ki;k(kJr Dk 12) = n(n + 1)(n4+ 2)(n+3)’

~ , n(n+1)2n+1)
2

6. Antag att att funktionen f : R — R har féljande egenskap for alla z,y € R:

fx+y) = flz)+ fy).
Visa att
(a) f(%x) = é (x) for varje x € R och ¢ € N.

(b) f(rx) =rf(x) for varje z € R och r € Q7.

7.Berdkna Y ;| > ik och bestdm antalet termer i summan y ., Z;Zl S Tk





